FICHE D’EXERCICES ( SUITES NUMERIQUES)

EXERCICE 1
Pour tout entier naturel n, ona: 1 (10™v,) = % .

1- a) Démontrer que (v,,) est une suite géométrique dont on déterminera la raison et les
termes v, v;.
b) La suite (v,,) est — elle convergente ?

2- P est la suite définie par P, = v, et pour tout entier naturel n = 1 par P, = v, P,,_;.
a) Calculer P, P,.

\/E n(n+1)
b) Démontrer que, pour toutn = 1ona: P, = (1—0) 2 .

c) Déterminer I’ensemble des entiers naturels n tels que P, < 1078,

EXERCICE 2

s : 1 4
v est la suite définie par vy = 3 et pour tout entier naturel n, v,,,; = sVt 3

1- u est la suite définie pour tout entier naturel n par : u,, = v, — 2
a) Démontrer que u est une suite géométrique dont on précisera la raison.
b) Exprimer u,, puis v,explicitement en fonction de n.

2- Exprimer S,, = uy + u; + -+ + u, en fonction de n.

3- Déduire S',, = vy + v; + -+ + v, en fonction de n.

4- Exprimer en fonction de n le produit m,, = uy X u; X ... X uy.

EXERCICE 3

On considére la suite (u,,)définie par : uy = letvn € N,u,,; = J/u, + 2.
1- Démontrer par récurrence que : Vn € N, 1 < u, < 2.
2- Démontrer que la suite (u,,) est croissante.

EXERCICE 4
Soit f la fonction définie sur | —2 ; + oo [ par f(x) =
1- Démontrer que : Vx € [0 ;1], f(x) € [0; 1].
2- Soit (u,) la suite définie par : uy = 0 et Vn € N, u,,.1 = f(uy).
a) Démontrer par récurrence que : Vn € N,0 < u,, < 1.

b) Démontrer que la suite (u,,) est croissante.
c) Démontrer que la suite (u,) est convergente et calculer sa limite.

EXERCICE 5

2x+1
x+2°

u0=3
Un— 2
unp+ 1

Soit (u,,) la suite définie par : {Vn EN,u,,, =
I- Démontrer par récurrence que : Vn € N, u,, > 2.

2- Démontrer que la suite (u,,) est décroissante.

3- Démontrer que la suite (u,) est convergente et calculer sa limite.



